MAI 1 - domaci ukol (ze cviceni) 11.

1. Ukazte (vyberte si aspon jedno z nasledujicich tvrzeni):

a) pro xe(0,00) plati Inx<x-1;
2
b) xe(0,00) plati x—X?< In(x+1) < x

X
c) xe(0,00) plati e*1 < x+1 ;

2*. A chcete-li, ,,zkuste* (,,nepovinné*):
Ukazte, Ze plati:
Je-li f"(x)>0 (resp. f"(x)<0)vintervalu (a,b), pak prolib. x, €(a,b) a vSechna xe(a,b), x=Xq

je  T(¥)>T(x)+ (%) (x=x) (resp. f(x)<f(x0)+f'(X) (Xx=%) ).
(Odtud se pak snadno ukaze napf. platnost nerovnosti In(x+1) < x pro x>-1, x=0 ).

3. Sepiste (co nejlépe) dikaz tvrzeni:
Kdyz f'(x)=9'(x) eR pro xe(a,b), pak existuje konstanta ceR tak, ze na intervalu (a,b) je

f(X)=g(x)+c .

4. Najdéte Taylorv polynom

a) T, () ,je-li f(x)=1+x ;
b) T, °(x) ,je-li  f(x)=In(+sin2x)

5. Odhadnéte chybu v aproximaci funkce f(x)=sinx Taylorovym polynomem 3.stupné pro | X | S%
(a srovnejte s kalkulackou vypocet (napi.) sin(0,1) a sin(0,01) pomoci tohoto Taylorova polynomu) .

6. Uzitim Taylorova polynomu spocitejte aspon jednu z limit
2
X
COSX —exp(- 7)

a) lim b) XIi_)rr!O(x—len(1+§)).

x—0 X4 ’

(Napoveda, cheete-li, pro piiklad b) : zkuste danou limitu v oo uzitim VLSF ,,zménit* na limitu v bod¢ 0.)



